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Zbiory 

1. Przedstaw zbiór liczb rzeczywistych w postaci sumy trzech nieskoń-
czonych i parami rozłącznych przedziałów, tak aby w co najmniej 
dwóch tych przedziałach było wykonalne mnożenie.  

2. Przedstaw zbiór liczb rzeczywistych w postaci sumy trzech nieogra-
niczonych i parami rozłącznych przedziałów.  

3. Przedstaw zbiór liczb rzeczywistych w postaci sumy trzech nieo-
graniczonych i parami rozłącznych zbiorów, które nie są przedziałami 
i w co najmniej dwóch tych zbiorach wykonalne jest mnożenie. 

4. Wyznacz największy przedział zawarty w zbiorze liczb dodatnich i po-
siadający taką własność, że suma dwóch elementów z tego przedziału 
jest mniejsza od ich iloczynu.  

5. Przedział liczbowy ma własność W, jeżeli jest ograniczony i zawiera 
co najmniej trzy liczby całkowite oraz swój lewy koniec, który jest równy 
sumie wszystkich liczb całkowitych należących do tego przedziału. 
Podaj przykład przedziału obustronnie domkniętego o własności W.  

6. Wyznacz wszystkie możliwe wartości lewego końca przedziału 
o własności W.  

7. Co możemy powiedzieć o sumie i iloczynie dwóch przedziałów 
o własności W?  

8. Wyznacz dwa przedziały o własności W, których różnica jest prze-
działem <5,3; 5,7>. Podaj wszystkie możliwe rozwiązania.  
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Przedziały 

1. Podaj przykład przedziału obustronnie domkniętego, w którym 
wszystkie liczby całkowite są kwadratami liczb całkowitych, a różnica 
końców tego przedziału wynosi 2,5.  

2. Podaj przykład przedziału obustronnie otwartego, w którym znaj-
dują się co najmniej dwie liczby całkowite i wszystkie liczby całkowite 
należące do tego przedziału są liczbami pierwszymi.  

3. Podaj przykład przedziału obustronnie domkniętego, w którym nie 
ma liczb całkowitych, ale jest dokładnie jedna połówka liczby całko-
witej. Uwaga: Nie należy w rozwiązaniu (tego zadania i następnych) 
podawać przedziałów skrajnych, tzn. zbioru liczb rzeczywistych, zbioru 
jednoelementowego i zbioru pustego. 

4. Podaj przykład przedziału, w którym nie ma liczb całkowitych, ale są 
dokładnie dwie połówki liczb całkowitych.  

5. Do przedziału obustronnie domkniętego o całkowitych końcach na-
leżą dokładnie dwa pierwiastki kwadratowe z liczb całkowitych nieu-
jemnych. Wyznacz ten przedział. Podaj wszystkie możliwe rozwiązania. 

6. Do przedziału obustronnie domkniętego o całkowitych końcach 
należy dokładnie sześć pierwiastków kwadratowych z liczb całkowi-
tych nieujemnych. Wyznacz ten przedział. Podaj wszystkie możliwe 
rozwiązania. 

7. Ile wynosi różnica liczby liczb parzystych i liczby liczb nieparzystych 
należących do ustalonego przedziału?  
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8. Do pewnego przedziału obustronnie domkniętego należą wszystkie 
potęgi liczby 0,5 o wykładnikach naturalnych większych od 1. Ile co 
najmniej może wynosić dodatnia różnica końców tego przedziału? Dla 
wyznaczonej różnicy podaj przedział ją realizujący?  

9. Do pewnego przedziału obustronnie domkniętego należą dokład-
nie trzy ułamki egipskie. Jeden z tych ułamków jest jednym z końców 
tego przedziału. Długość tego przedziału wynosi 4. Wyznacz wszystkie 
takie przedziały. Ułamkiem egipskim nazywamy odwrotność liczby na-
turalnej większej od 1. Długością przedziału obustronnie domkniętego 
jest nieujemna różnica jego końców.  

10. Podaj przykład przedziału, do którego należą dokładnie cztery liczby 
wymierne.  

11. Suma cyfr każdej liczby naturalnej należącej do pewnego przedziału 
również należy do tego przedziału. Wyznacz wszystkie przedziały nie-
ograniczone zawarte w zbiorze liczb dodatnich i spełniające powyższy 
warunek. Przedział jest nieograniczony, jeżeli nie istnieją liczby rzeczy-
wiste a i b takie, że przedział ten zawarty jest w przedziale (a, b). 

12. Część całkowita każdej liczby rzeczywistej należącej do pewnego 
przedziału również należy do tego przedziału. Wyznacz wszystkie 
przedziały nieskończone, które spełniają powyższy warunek. Częścią 
całkowitą liczby rzeczywistej x nazywamy największą liczbę całkowitą 
nie większą od x.  

13. Podaj przykład dwóch przedziałów, których różnica jest zbiorem 
jednoelementowym.  

14. Podaj przykład dwóch przedziałów, których różnica jest zbiorem 
dwuelementowym.  

15. Podaj przykład dwóch przedziałów, z których żaden nie jest obu-
stronnie otwarty, a suma tych przedziałów jest przedziałem (0, 1).  
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16. Podaj przykład dwóch przedziałów, z których żaden nie jest obu-
stronnie domknięty, a iloczyn tych przedziałów jest przedziałem <1, 2>.  

17. Podaj przykład przedziału A takiego, że zbiór ℝ \ A również jest 

przedziałem.  

18. Do jednego przedziału należą dokładnie trzy liczby całkowite, a do 
drugiego — dokładnie dwie liczby całkowite. Ile co najmniej i ile co 
najwyżej liczb całkowitych może należeć do sumy tych przedziałów?  

19. Do jednego przedziału należą dokładnie cztery liczby całkowite, 
a do drugiego — dokładnie trzy liczby całkowite. Ile co najmniej i ile co 
najwyżej liczb całkowitych może należeć do iloczynu tych przedziałów?  

20. Do przedziału A należy dokładnie pięć liczb całkowitych, a do prze-
działu B należą dokładnie dwie liczby całkowite. Ile co najmniej i ile co 
najwyżej liczb całkowitych może należeć do zbioru  

a) A \ B? 

b) B \ A? 

21. Liczba 7 jest lewym końcem pewnego przedziału obustronnie do-
mkniętego. Przedział ten ma długość, która do niego należy. Ile co 
najmniej może wynosić prawy koniec tego przedziału? Długością 
przedziału obustronnie domkniętego nazywamy nieujemną różnicę 
jego końców.  

22. Lewym końcem pewnego przedziału obustronnie domkniętego 
jest liczba ujemna. Przedział ten ma długość, która do niego należy. 
Podaj przykład takiego przedziału.  

23. Wyznacz najmniejszy przedział, do którego należą wszystkie miary 
kątów wielokątów wypukłych. Chodzi o miary wyrażone w radianach. 
Najmniejszy przedział spełniający dany warunek to taki przedział X, 
że każdy inny przedział spełniający ten warunek zawiera ten prze-
dział.  

Poleć książkęKup książkę

https://helion.pl/rf/wsdoma
https://helion.pl/rt/wsdoma


Przedziały 

24 24

24. Istnieje dokładnie jeden czworokąt, w którym długości dwóch bo-
ków wynoszą 3 i 5, a miary wszystkich kątów (tego czworokąta) na-
leżą do przedziału X. Chodzi o miary wyrażone w radianach. Wyznacz 
wszystkie przedziały X spełniające powyższy warunek.  
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Zbiory  

1. suma przedziałów: (–∞, 0), <0, 1>, (1, ∞) 

2. Nie ma takiego przedstawienia.  

3. suma zbioru liczb parzystych, zbioru liczb nieparzystych i zbioru liczb 
niecałkowitych 

4. przedział (2, ∞) 

5. <–8, 7>  

6. liczby całkowite mniejsze od –1 

7. Jest jednym z tych przedziałów. 

8. <–6; 5,3) i <–6; 5,7>  

Przedziały  

1. <–0,75; 1,75> 

2. (1, 4)  

3. <0,25; 0,75>  

4. Nie ma takiego przedziału.  

5. <a, 1>, a – liczba całkowita niedodatnia  

6. <2, 3>  

7. –1, 0 lub 1  

8. 0,25; <0; 0,25>  
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9. <0,25; 4,25>  

10. Nie ma takiego przedziału.  

11. nadzbiory przedziału <1, ∞) zawarte w zbiorze liczb dodatnich 

12. ℝ, (–∞, a), (–∞, a>, wszystkie przedziały lewostronnie domknięte, 

których lewym końcem jest liczba całkowita  

13. <1, 2> i <1, 2)  

14. <1, 2> i (1, 2)  

15. (0; 0,5> i <0,25, 1)  

16. (0, 2> i <1, 3)  

17. (–∞, 2>  

18. 5 i 3  

19. 3 i 0  

20. a) 5 i 3  

b) 2 i 0  

21. 14  

22. Nie ma takiego przedziału.  

23. (0, π)  

24. przedziały lewostronnie domknięte o lewym końcu równym 0,5π 
oraz przedziały prawostronnie domknięte o prawym końcu równym 0,5π 
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